
ôÅÏÒÉÑ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ | ìÉÓÔÏË 3: óÈÅÍÁ âÅÒÎÕÌÌÉ
1. ÷ ËÌÁÓÓÅ 16 ÞÅÌÏ×ÅË. îÁ ×ÈÏÄÅ × ÛËÏÌÕ ÉÍÅÀÔÓÑ Ä×Á ÇÁÒÄÅÒÏÂÁ. ûËÏÌØÎÉËÉ ÒÁ×ÎÏ×ÅÒÏÑÔÎÏÒÁÚÄÅ×ÁÀÔÓÑ ÌÉÂÏ × ÏÄÎÏÍ, ÌÉÂÏ × ÄÒÕÇÏÍ. îÁÊÄÉÔÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ × ÐÒÁ×ÏÍ ÇÁÒÄÅÒÏÂÅÛËÏÌØÎÉËÉ ÜÔÏÇÏ ËÌÁÓÓÁ ÚÁÎÑÌÉ ×Ä×ÏÅ ÂÏÌØÛÅ ÍÅÓÔ, ÞÅÍ × ÌÅ×ÏÍ.2. ÷ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÉÚÄÅÌÉÅ ÏËÁÖÅÔÓÑ ÂÒÁËÏ×ÁÎÎÙÍ, ÒÁ×ÎÁ 0:005. úÁÐÉÛÉÔÅ ×ÙÒÁÖÅÎÉÅ ÄÌÑ×ÙÞÉÓÌÅÎÉÑ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÉÚ 10000 ÎÁÕÇÁÄ ×ÚÑÔÙÈ ÉÚÄÅÌÉÊ ÏËÁÖÅÔÓÑ ÂÒÁËÏ×ÙÎÎÙÍÉÎÅ ÂÏÌÅÅ 40.3. ðÏ ËÁÎÁÌÕ Ó×ÑÚÉ ÐÅÒÅÄÁÀÔÓÑ ÓÏÏÂÝÅÎÉÑ ÉÚ 0 É 1. ÷ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÐÒÁ×ÉÌØÎÏÊ ÐÅÒÅÄÁÞÉ ÚÎÁËÁ| 0:6. þÔÏÂÙ ÐÏ×ÙÓÉÔØ ÜÆÆÅËÔÉ×ÎÏÓÔØ ÐÅÒÅÄÁÞÉ ÓÏÏÂÝÅÎÉÊ, ËÁÖÄÙÊ ÚÎÁË ÐÏ×ÔÏÒÑÀÔ 5 ÒÁÚ.ðÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÐÒÉÎÑÔÙÈ ÚÎÁËÏ× ÏÔ×ÅÞÁÅÔ ÚÎÁË, ÓÏÓÔÁ×ÌÑÀÝÉÊ × ÎÅÊ ÂÏÌØÛÉÎÓÔ×Ï. îÁÊ-ÄÉÔÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÓÒÅÄÉ k ÔÁËÉÍ ÓÐÏÓÏÂÏÍ ÐÅÒÅÄÁÎÎÙÈ ÚÎÁËÏ× ÐÏ ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ mÐÅÒÅÄÁÎÙ ×ÅÒÎÏ.4. ä×ÉÖÅÎÉÅÍ ÞÁÓÔÉÃÙ ÐÏ ÃÅÌÙÍ ÔÏÞËÁÍ ÐÒÑÍÏÊ ÕÐÒÁ×ÌÑÅÔ ÓÈÅÍÁ âÅÒÎÕÌÌÉ Ó ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀÕÓÐÅÈÁ p: Á ÉÍÅÎÎÏ, ÅÓÌÉ × ÄÁÎÎÏÍ ÉÓÐÙÔÁÎÉÉ ÕÓÐÅÈ, ÔÏ ÞÁÓÔÉÃÁ ÉÚ Ó×ÏÅÇÏ ÐÏÌÏÖÅÎÉÑ ÐÅÒÅ-ÈÏÄÉÔ × ÐÒÁ×ÕÀ ÓÏÓÅÄÎÀÀ ÔÏÞËÕ; × ÐÒÏÔÉ×ÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÏÎÁ ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ × ÌÅ×ÕÀ ÓÏÓÅÄÎÀÀ ÔÏÞËÕ.îÁÊÄÉÔÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÚÁ n ÛÁÇÏ× ÞÁÓÔÉÃÁ ÉÚ ÔÏÞËÉ 0 ÐÅÒÅÊÄÅÔ × ÔÏÞËÕ m.5. äÁÎÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï Rn = {1; 2; : : : ; n}. ðÒÏÉÚ×ÏÄÉÔÓÑ n ÉÓÐÙÔÁÎÉÊ âÅÒÎÕÌÌÉ Ó ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀÕÓÐÅÈÁ p. åÓÌÉ × i-ÏÍ ÉÓÐÙÔÁÎÉÉ ÕÓÐÅÈ, ÔÏ ÜÌÅÍÅÎÔ i ËÌÁÄÅÔÓÑ × ÓÔÒÏÑÝÅÅÓÑ ÓÌÕÞÁÊÎÏÅ ÍÎÏÖÅ-ÓÔ×Ï A. éÎÁÞÅ ÎÅ ËÌÁÄÅÔÓÑ. ÷ ÉÔÏÇÅ ÏÂÒÁÚÕÅÔÓÑ A ⊆ Rn. áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ (ËÁË ÂÙ ÚÁÂÙ× ÐÒÏ A)ÍÏÖÎÏ ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï B. îÁÊÄÉÔÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ A ∩B = ∅.6. ëÁË × ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅ, ÓÔÒÏÉÍ m ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔ× A1; : : : ; Am ⊆ Rn. îÁÊÄÉÔÅ ×ÅÒÏÑÔ-ÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ A1 ∩ : : : ∩ Am = ∅.7. ëÁË × ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅ, ÓÔÒÏÉÍ m ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔ× A1; : : : ; Am ⊆ Rn. ôÁËÖÅ ÄÁÎÏ ÞÉÓÌÏk 6 n. îÁÊÄÉÔÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ |A1 ∪ : : : ∪ Am| = k.8. ëÁË × ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅ, ÓÔÒÏÉÍ m ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔ× A1; : : : ; Am ⊆ Rn. ôÁËÖÅ ÄÁÎÏÞÉÓÌÏ r ∈ {2; : : : ; m}. îÁÊÄÉÔÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÐÕÓÔÙÍ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ËÁÖÄÙÈ rÍÎÏÖÅÓÔ×.9. ëÁË × ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅ, ÓÔÒÏÉÍ ÔÒÉ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á A;B;C ⊆ Rn. îÁÊÄÉÔÅ ×ÅÒÏÑÔ-ÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ A ∩ B ⊆ C ⊆ A ∪ B. åÓÌÉ ÚÁÍÅÎÉÔØ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á n-ÍÅÒÎÙÍÉ ×ÅËÔÏÒÁÍÉ ÉÚ 0 É1, ÔÏ ÞÔÏ ÓÔÁÎÅÔ ÏÚÎÁÞÁÔØ Ó×ÏÊÓÔ×Ï, ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÍÙ ÉÝÅÍ?10. ëÁËÏ×Á ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÓÌÕÞÁÊÎÙÊ ÇÒÁÆ Ó n ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ É ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ ÒÅÂÒÁ p Ñ×ÌÑÅÔÓÑÐÒÏÓÔÙÍ ÃÉËÌÏÍ?11. ëÁËÏ×Á ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÓÌÕÞÁÊÎÙÊ ÇÒÁÆ Ó n ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ É ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ ÒÅÂÒÁ p Ñ×ÌÑÅÔÓÑÄÅÒÅ×ÏÍ?12. ëÁËÏ×Á ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÓÌÕÞÁÊÎÙÊ ÇÒÁÆ Ó n 6 5 ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ É ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ ÒÅÂÒÁ pÓÏÄÅÒÖÉÔ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË? 1


